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EJ1 catn. breve notn. discutiicmos ]u posibilidnd de dcmostrn.:r J11 cxiatcncln. 
de equiLibriofJ de mercado cmrndo loB or<lcrnunientoa <le prefcrcnciuo <le .loa 
couournicloreti, en unu. econmufn p11rn <le Ínlerc1u11Lio, t1ou pa1-cialc11 [1] [:l]. 
Parn ello ln.s siguieutcs definiciones prcvius uou útiles [3]: 

Defiuición 1 Un con.,umiilor i, con pnfe1'tncia11 parcia/u, puede 11e1· rc.p-
1·e.,enla,lo por la lupia (X¡, U;, w¡) clo11dc X¡ ~ ll1 ca el coujuuto de consumo 
bajo los sig~ientu suziue.,io3: 

• X¡ es cermdo 

• 11i a:11 E X; y 3;i::;i, :z: 1 ~ a:2 wto1ices :c2 E X¡ (lihe di11¡10nibilidacl) 

• X¡ e., convexo 

U¡ : X¡ - R a 11,w f1111cíó11 r.oniinua, más no cuaiiicónc(lva de utilidad y 

w; e., la dotación inicial de i. Suponemos a,lemá11 que ni re < y entonces 
U,(;t) < U¡(y) {monolouicidciJ}. 

En eBloo términos el problema. <lel cmrnumidor cB eutonceH: 

Definición 2 Detenninar .v? E X¡ fo/ que :v? maximice U¡ en el conjunlo 

{.e E X¡: p · ;z: ~ p · w¡} donde 1' es el vector Je p1-ecio11 (J«do). 

Debido o. la no cu1u:iico11c1í.-viclud de la f1111cióu <le utiüdnu, In. ool11ció11 o.l 
problcmu. del conuuuudor, z?, uo eo lÍnicu.. Conviene discutir, entonces, el 
mtU·co en que 1011 cou1-1unudore1-1 iuterudt'rn.n, pruu. <leLe.rmi.J1u.r loti cliali..ntoR 
r~ultndoo globnlcn que provienen de hui posiLJet1 elcccioues de loH consum
idorc:J: 

Dcfiuición 3 U-na econonJu. purn. de iutcrcnmbio e11 una tuplo 
e= ((X¡, U¡, Ul¡)r:1' w) 
Jon,le n es el número tle co11sumidoru en fo ec1J11om:a, w = f,¡'=1 w, 
Lns nocioueH de n.uignu.ci<>n y de equilibrio de meren.do ae definen: 

Definición 4 • Una LWÍguucióu es 11n vedo,· (:i:1, ... 1 a: 11 ) ¡ e11 fudiblo 

si :i:, E X; para i = 1, ... , u y E:1=1 :JJ¡ ~ w 
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n Un cquiUbdo de mercado c.1 un vector (z~, ... , ~~, p) fo/ que (:e~, ... , z~) 
ea factible y Vi, íC? maúmiza U; aobre el cunjt1.nlo {a:; E X;: 11 • íC¡ $ 
p. tu;} 

El teoremu. mnuJ que tmu11ci11 Ju. cxiaLenci1~ de un t1lJUifü>rÍo <le meren.do 

no ae uiguc, nquf, yu. que pu.rtc Jcl rcqui.tút.o de que lu. función de utiü<l1id uen. 

c11Mi-cóuc11v1L. Eu cote c11tto lu. cuiuii-concuvi<la<l UJScgum llL hemiconti.uui<lu.d 
<le In correspondencia de <lcm1u1dn, con lo cual BC puede nplicar el Tcorenm 
<le puuto fijo <le Ko.kutaui 1mm proveer uno. naig11n.cjó11 y un 1:1itttema <le 
preciott de equilibrio (4]. 

Por lo discutido o.ntcriormente, o. un sistema ele precios do.do 1', p1uxlen 
cxiuLir VlLria1:1 aaignu.cioucu {:e?}¡'.,;1 tnl que cu.do. :e? maximice U¡ eu el coa
junto {;e E X; : p • z $ 11 • tu¡} pero no se puede asegurar que uiuguna de 
l!U:J urugno.dones nllernativl.18 verifique que ¿;:¡~1 z? $ L¡'.::1 w;, ca decir que 
proven un equi.lil>rio <le mercado. 

Por lo to.uto, pnrn. demoHtmr la cxwtcuciu. de uu equili.brio bUJ:Jtu. prn
bu.r que existe un 1:1istemu de precioti ul que oo <l.u. unu. uoignu.cióu fo.dible, . 
maxi..miza<lorn de uti.lic.111.des. Como requisitos para dicha <lernrnitmcióu, que 
utilizn. unu. variu.nte del teorema de punto fijo de Tnrnki, He llL'Ce}litn11 ulgmtuo 
defiuicio~eH u.dicionn.leH [ ó] : 

Definición ó Se,1 Y 1m conjunto de hlJJlntr ele la forma (p, :z:01 , ••• 1 :eºº) 
donde JJ u un ústema de p1·ccios y /o., vecto,·es :.c0i, pam j = l ... o son las 
distinta., asignaciones que provient!1t de iodas lus posible., solticio11u a los 
problema., de los co11s1w,ido1·c., d <liclio sistema ele p1'ecio.,, 

El conjunto Y puede sc1· p1'ovisto de u11 orden--< definido como(¡,, ;c01, ... , zº"') ~ 
( o1 oµ) . . (I· o1 1 1 ·º"' 1) > . (1 o1 1 1 o,1 1) q, y , ••. , y aas, mm a; - w , ... , ;i; - w _ mrn y - w , .. . , y - w , 
donde w = El' w¡ y l · I es la norma euc/(dt11 1-,limen.,ional. 

Definición H • Un couj1111lo parcialmente ordenado A u llama trn rctic-
ulu<lo si parn ctrnl,¡_uie1· 1,ar dr. eleme,tius z, y E A, e:rÍ.!len x A 1J E A 
y a: V y E A. 

• Un 1-cticulado 1l ne dice un rdiculu<lo complel.o si parn todo B E A 
existen V BE A v /\BE A. 

Entonces vnle lo. siguiente: 
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Propo~icióu 1 El conjunto T con el ordc11 -< conjtituyc 1111 rcticulado 
completo. 

Demostrnció11 1 El c,rnj,rnlo Y rcs·ullu ordenado déhilmcute po,· -< dacio 
que e.,tr, orden se determina por el cpimo1jismo rnin : J -+ Jl. defi11ido 
unteriormente. D<ldo qv.e el c11erpo ,le los reales, 1l. c3 un co11j1wfo li11eal
mente. ordenado también e11 un 1-dicufodo c111111Jleio donde dado uu conjm1lo 
B E R V B = ma;c{:i: E B} E R y /\B = miu(:c E B}. Est<t propiedad 
vúlid1J pura R ,·etmlta tuwhéu válida pam i, cor, la :wluc,fod de ,¡u.e en cale 
caso /\ B y V JJ no 90n ncccsariomcutc tinicos, pero tipclando al Axioma <le 
Elección, de carla uno de e.,tos coujuntoa -'C pttede ucogc1· un elemento al 
q11e ae cou11iclcrn el m!nimo o el máximo respectivamente. 

Sobre eJ rcticnlado completo Y 1;e puede deíini.r un operador ¡,: 

Defiuicióu 7 Sw ¡,: J-+ J dado por µ(JJ, :c0 1, ... , zºª) = {(q .. , y01, . . . , y 0f1) 
tal que q" tlu el 11wz11 (q · (:c01 -w)¡ ... ¡ q · (;co.. - w)}} 

Alg~mus definiciones u.cerca de opero.dores sobre ordcncll parcin.lcs BOll 1ítilcH 
nqm: 

Defiuicióu 8 • fa3 poleuciu.s cu scntitio débil de un opemdor '1' : A-+ 
A, donde A es u11 conjunto ordenado pa1-cáalmeule ae definen iuJuc

iivamente: 

- 1' 1º (a)= a petra todo a E A 

- T 1"+1 (a) = T(T 1" (a)) V T(a) 

- T I"' (a)= V .. T t" (a) 

• Un opel'ado,· T es finit.o.rio ssai para toda sucesión ao ~ <11 -< ... ª" ... 
·vale qtte T(Vna11 )-< V,.T(a .. ) 

Valen Jna siguientes proposiciones: 

Pro1wi;ición 2 Si T es un upe1'ador fwiicLrio, para cu1,lquie1· a E A vale 
que T(T 1"' (a)) j T j"' (a) 

Delllostracióu 2 ver {6} 
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f Proposición a El opemdo1' µ cJ jinita1'io 

Dcwostracióu 3 Con.,idercmos una 11ucesión a0 ~ a 1 ~ ... en i, Vn ª" es 

el dc~nento ,le la sucesión a;• == (P;i il¡!; ... ) tal qae tiene el min;míu1{!:1:C?i
wl} Luego, como para cualquier a; e11 la sucesión vale que µ(a;•) j V; 1/a;) 

P1·oposicióu 4 ,, rw (a) -< a V /J(µ I"' (a)) parn iodo a ET 

Demostración 4 Sea b = µ l'"' (a). E1ttonce3 vale que b = a o pam algún 
I 1 

n > O b = µ Tn (a). Luego, pam algún n < n, b = a o b = µ(µ ¡n (a)). 
Por fo fonfo b ::5 a Vµ(µ 1w (a)). 

Con e1:1Los conceplos oo puede ahom demoutrur el HÍguiente 

Teol'emu l Eú11te uu equilibrio de mei'Cado er~ la ecouom{a e= ((X;, U;, tu¡)r=., w). 

Demostración 1 Falla ve,· q·ue exi11te un (p, w01 , • •• , ieºQ) El' fo/ que por 
lo meuos uno de los :e0i /lea factihle, Cilio e11, que ;coi - w S O Vimo/1 que 
el operador µ verifica que: ¡,(µ T"' (a)) j /-' 1"' {a) :i a V¡.,(µ j"' (a)) 
lomando a = minY 1·csulla que: µ(µ j<,/ (a)) = Jt f.., (a) tlllo es, que 
µ Tw (a) es un punto fijo del opemdor Jt, llamemos/o b. Luego, como 
µ(b) = by b = (p, :1:

01
1 • •• 1 :eºº'), ¡,o,· 11er 1m clemcnto,,de Y signific<l que: 1' = 

ma;Vqes{P · (x0i - w )}¡=1} pero po ,. definición de 1 ~a/e que p · (m0 i - w) :$_ O 
pClra cualquie,· ;coi e,i (JJ,lVº1, ... , .vº"). Luego al 6Ísiema de p1-eeioa p existe 
cJ/gún zOi tal que .v0i - w ~ O. Es decir, que existe alguna asignación factible 
y por lo tanto un equilibrio. de mercado. 



References 

[1] 'i'ohmé,F. Pl\rtinl Preforeutinl OrderiugtJ u.nd lt1\lio11nfüy, Anu(e,.9 de fo 

XXVII 1·eu11ión u111wl de la AAEP, l9!J2. 

[2] Tohmé,F. Consumer Choice iu a Pure Exclmuge Economy, resúmen 
eu los Ahstmcts del XII E11cueutro Latirioameric,rno de la Sociedad 
E'co,wmétrica, 1993. 

[3] Blnd.M. - Keiding,11. Mic1'0cconomic3: institulions, equilibrium and 
optimafity, North-Jlollru1d, Amstcrd1im 1990. 

[4] Debreu,G. 1'lteo1"v o/ Value, WiJey, New York 1959. 

[5] Tnrski, A. A LaUice-the_or,elicnl Fixpoint Theorem u.ncl He Applicn.
tions, Pacijic Joumal o/ M,dhematics 6(2) junio 1!)66. 

(O] Apt., K, Bluir, U.- Wn.lker,A. Towurds a Thcory oí Declaru.tive Knowl
cdge, en Foundution., o/ Decll!clive Dutubuae., and Logic J>rng1·ammi11g, 
l\ilinkcr ,J. ( ed.), A-Iorglu1 Ko.ufuuum Publiohers, Los Alto11 CA. 1988. 


